À. Áëèíêîâ


Íåïðåðûâíîñòü â ãåîìåòðèè


Ïðèìåð 1. Ðàäèóñ îêðóæíîñòè, âïèñàííîé â ðàâíîáåäðåííûé òðåóãîëüíèê, ðàâåí 1. Ìîæåò ëè ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà áûòü ðàâíà 6?


Ïðèìåð 2. Ó äâóõ ðàâíîáåäðåííûõ òðåóãîëüíèêîâ ñîîòâåòñòâåííî ðàâíû áîêîâûå ñòîðîíû è ðàäèóñû âïèñàííûõ îêðóæíîñòåé. Îáÿçàòåëüíî ëè ýòè òðåóãîëüíèêè ðàâíû?


Ïðèìåð 3. Äàí øàðíèðíûé ÷åòûðåõóãîëüíèê (äëèíû åãî ñòîðîí è èõ ïîðÿäîê – çàôèêñèðîâàí, à óãëû ìîãóò ìåíÿòüñÿ). Äîêàæèòå, ÷òî ñóùåñòâóåò òàêîå ïîëîæåíèå ýòîãî ÷åòûðåõóãîëüíèêà, ïðè êîòîðîì îí âïèñàí â îêðóæíîñòü.


Ïðèìåð 4. ×åðåç òî÷êó Î ïåðåñå÷åíèÿ äèàãîíàëåé ÷åòûðåõóãîëüíèêà ÀÂÑD ïðîâåäåíà ïðîèçâîëüíàÿ ïðÿìàÿ, ïåðåñåêàþùàÿ ñòîðîíû AD è BC â òî÷êàõ K è M ñîîòâåòñòâåííî. Äîêàæèòå, ÷òî äëèíà îòðåçêà MK íå ïðåâîñõîäèò íàèáîëüøåé èç äèàãîíàëåé ÷åòûðåõóãîëüíèêà.


Ïðèìåð 5. Âíóòðè òðåóãîëüíèêà ÀÂÑ îòìå÷åíà òî÷êà Ì. Ïðÿìàÿ ÀÌ âòîðè÷íî ïåðåñåêàåò îïèñàííóþ îêðóæíîñòü òðåóãîëüíèêà ÀÂÑ â òî÷êå À1. Äîêàæèòå, ÷òî � EMBED Equation.3  ���.








Çàäà÷è äëÿ ñàìîñòîÿòåëüíîãî ðåøåíèÿ


1. Äîêàæèòå, ÷òî â êðóãå ñ öåíòðîì Î ìîæíî ïðîâåñòè õîðäó ÀÂ òàê, ÷òî ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà ÀÎÂ ðàâíà ïëîùàäè ñåãìåíòà, îòñåêàåìîãî ýòîé õîðäîé.


2. Ìîæíî ëè â îêðóæíîñòü ðàäèóñà 1 âïèñàòü òðåóãîëüíèê ïåðèìåòðà 5?


3. à) Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîé òðåóãîëüíèê ìîæíî ðàçáèòü íà äâà òðåóãîëüíèêà òàê, ÷òîáû îêðóæíîñòè, âïèñàííûå â ïîëó÷èâøèåñÿ òðåóãîëüíèêè, áûëè ðàâíû. á) Îñòàíåòñÿ ëè óòâåðæäåíèå âåðíûì, åñëè âïèñàííûå îêðóæíîñòè çàìåíèòü íà îïèñàííûå?


4. Ñóùåñòâóåò ëè âûïóêëûé ÷åòûðåõóãîëüíèê è òî÷êà Ð âíóòðè íåãî òàêèå, ÷òî ñóììà ðàññòîÿíèé îò Ð äî âåðøèí ðàâíà ïåðèìåòðó ÷åòûðåõóãîëüíèêà?


5. Ïåðèìåòð âûïóêëîãî ÷åòûðåõóãîëüíèêà ðàâåí 2004, îäíà èç åãî äèàãîíàëåé ðàâíà 1001. Ìîæåò ëè âòîðàÿ äèàãîíàëü áûòü ðàâíà: à) 1001; á) 2?


6. Ñóùåñòâóåò ëè íåðàâíîñòîðîííèé òðåóãîëüíèê, â êîòîðîì íàèìåíüøàÿ ìåäèàíà ðàâíà íàèáîëüøåé âûñîòå?


7. Ñóùåñòâóåò ëè íåðàâíîáåäðåííûé òðåóãîëüíèê, ó êîòîðîãî ìåäèàíà, ïðîâåäåííàÿ èç îäíîé âåðøèíû, áèññåêòðèñà, ïðîâåäåííàÿ èç äðóãîé, è âûñîòà, ïðîâåäåííàÿ èç òðåòüåé, ðàâíû?


8. Âíóòðè òðåóãîëüíèêà ÀÂÑ îòìå÷åíà òî÷êà Ì. Äîêàæèòå, ÷òî � EMBED Equation.3  ��� (r – ðàäèóñ âïèñàííîé îêðóæíîñòè, ð – ïîëóïåðèìåòð òðåóãîëüíèêà ÀÂÑ).


9. Ñóùåñòâóåò ëè òðåóãîëüíèê, â êîòîðîì ñèíóñ îäíîãî óãëà ðàâåí êîñèíóñó äðóãîãî è ðàâåí òàíãåíñó òðåòüåãî?


10. Ìîæíî ëè ðàçðåçàòü êâàäðàò íà òðè ïîïàðíî ïîäîáíûõ, íî íå ðàâíûõ ïðÿìîóãîëüíèêà?


